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Domáca úloha č.15

Nekonečné číselné rady
Vyšetrite konvergenciu nasledujúcich nekonečných číselných radov pomocou po-
rovnávacieho kritéria1
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Vyšetrite konvergenciu nasledujúcich nekonečných číselných radov pomocou
d’Alembertovho2, alebo Cauchyho kritéria3
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1Ak an ≤ bn pre ∀n ∈ N a
∑∞

n=1 bn konverguje, potom konverguje aj
∑∞

n=1 an. Ak
an ≤ bn pre ∀n ∈ N a

∑∞
n=1 an diverguje, potom diverguje aj

∑∞
n=1 bn.

Ďalej nech an aj bn sú nezáporné čísla pre ∀n ∈ N a existuje limita K ≡ limn→∞
an
bn

. Potom:
- ak K ∈ (0,∞), potom rady

∑∞
n=1 an a

∑∞
n=1 bn majú rovnaký charakter,

- ak K = 0 a
∑∞

n=1 bn konverguje, potom konverguje aj
∑∞

n=1 an,
- ak K =∞ a

∑∞
n=1 bn diverguje, potom diverguje aj

∑∞
n=1 an.

2d’Alembertovo kritérium: Nech an sú nezáporné čísla. Definujeme K ≡ limn→∞
an+1

an
.

Ak K < 1 (K > 1) tak rad
∑∞

n=1 an konverguje (diverguje).
3Cauchyho kritérium: Nech an sú nezáporné čísla. Definujeme K ≡ limn→∞ n

√
an. Ak

K < 1 (K > 1) tak rad
∑∞

n=1 an konverguje (diverguje).
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Vyšetrite konvergenciu nasledujúcich nekonečných číselných radov pomocou
integrálneho kritéria4.
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Vyšetrite konvergenciu nasledujúcich nekonečných číselných radov so strie-
davými znamienkami5.
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4Integrálne ktitérium: Nech f(x) je nezáporná, nerastúca, spojitá funkcia a nech an = f(n).
Potom rad

∑∞
n=1 an konverguje ak

´∞
1 fdx je konečné číslo, inak diverguje.

5Pre rady so striedavými znamienkami platia nasledujúce vety:
-Ak konverguje

∑∞
n=1 |an|, potom konverguje aj

∑∞
n=1 an.

-Ak an je rýdzo monotónna postupnosť a platí limn→∞ an = 0, potom
∑∞

n=1(−1)nan kon-
verguje.


